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. Alapfogalmak metrikus terekben (a metrikus tér fogalma, példak; nyilt gémbok;

halmaz belsé pontja; nyilt halmazok, zart halmazok, korlatos halmazok; torlédési pont,
izolalt pont; halmaz lezartja, szepardbilitas).

Kompakt halmazok, 6sszefiiggé halmazok, sorozatok metrikus terekben (a

kompakt halmaz fogalma, tulajdonsagai; a Bolzano—Weierstrass-tétel absztrakt véltozata;
kompakt halmazok R"-ben, Heine-Borel-tétel; 6sszefliggd halmazok a valds szamok met-

rikus terében; konvergens sorozatok, teljes metrikus terek).

Folytonos fiiggvények metrikus tereken (folytonossig fogalma és topoldgiai atfogal-
mazasai; a folytonossag globalis jellemzése; egyenletes folytonossag; kompakt halmazon
folytonos fiiggvények tulajdonségai; Osszefliggdség és folytonossag).

A Banach-féle fixpont-tétel és alkalmazasai (Lipschitz-fiiggvény, kontrakcié, a
Banach-féle fixpont-tétel; a Fredholm- és a Volterra-féle masodfaju integrélegyenletek;
a Picard-Lindel6f-tétel kezdetiérték-probléméakra).

A Baire-féle kategoéria-tétel (siirti halmaz, szeparabilis metrikus tér; Baire tétele;
seholsem stiri halmaz, els6 illetve masodik kategéridju halmaz, Baire-féle kategoéria-
tétel).

A mértéktér fogalma, a mérték tulajdonsigai (mérhetd tér, o-algebra, mértéktér,
mérték, o-additiv halmazfiiggvény fogalma; a mérheto tér struktiraja, a mérték additi-
vitdsa, monotonitdsa, o-szubadditivitasa és folytonossaga; valdszinliségi, véges, o-véges
iletve teljes mérték[tér] fogalma; mértéktér altere; elemi példék).

Mértékek intervallumokon és euklideszi terekben (mérték szérmaztatdsa kiilso
mértékbol; kiilsé mérték konstrukcidja; a Lebesgue-mérték az R™ téren; Lebesgue—
Stieltjes-mértékek a szamegyenesen, regularitéasi tulajdonsagaik; a Hausdorft-téle mértékek
és a Hausdorff-dimenzié metrikus terekben).

Mérhetd fiiggvények (mérheté fiiggvények fogalma, karakterizdcidi, miiveleti szabalyok;
példak, Luzin tétele; a ,majdnem mindeniitt” fogalma; mérheté fliggvények sorozata-
inak konvergencia-fogalmai; nemnegativ mérheto fiiggvények approximaciéja egyszerii
fiiggvényekkel).

Az integral fogalma, tulajdonsdgai (nemnegativ mérheté fiiggvények integrélja; a
Fatou-lemma és a Beppo—Levi-tétel nemnegativ mérhetd fiiggvények sorozataira; in-
tegralhaté fiiggvények, az integral tulajdonsagai; a nagy Lebesgue-tétel integralhatd
fiiggvények sorozataira; a Riemann- és a Lebesgue-integréal dsszehasonlitédsa).

Az [P-terek (komplex értékii integralhaté fiiggvények; a p-normdk meghatarozésa,
Holder-egyenldtlenség, Minkowski-egyenlotlenség; az LP-terek fogalma, Riesz—Fischer-
tétel).

Normailt terek (normélt tér, Banach-tér fogalma, példak; konvergens illetve abszolit
konvergens sorok; Schauder-bazis).
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Normailt tér topoldgidja és dimenzidja (véges dimenziés normalt terek, normak
ekvivalencidja; Riesz lemméja majdnem ortogonalis elem 1étezésérol, a zart egységgomb
kompaktsiga és a tér dimenzidja).

Korlatos linearis operatorok és funkciondlok (linedris illetve korlatos linearis operator
fogalma, folytonossaga, normaja; a korlatos linearis operatorok terének teljessége; korlatos
linearis funkcionalok; példak; a Hahn—Banach-tétel normalt terekben, a dudlis tér szét-
vélasztasi tulajdonsaga).

A linearis analizis f6 tételei (Banach—Steinhaus-tétel; nyilt leképezés tétel, Banach
tétele a korlatos inverzrél, az ekvivalens normék tétele, zart graf tétel).



