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Ch05 

1.长期平均成本曲线与短期平均成本曲线均呈先降后升的 U形特征，其成因有何不同？ 
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4．当平均产量最高时，平均成本最低。 

（×。当平均产量高时，平均变动成本最低。） 

 

拥有范围经济的企业，必定存在规模经济。 

（×。大型企业往往同时具有范围经济和规模经济，但两者并无必然联系。） 

 

1．规模经济（Economies of scale）与范围经济（Economies of scope）（北大 1999

研） 

答：（1）规模经济指由于生产规模扩大而导致长期平均成本下降的情况。产生规模经济

的主要原因是劳动分工与专业化，以及技术因素。企业规模扩大后使得劳动分工更细，专业

化程度更高，这将大大提高劳动生产率，降低企业的长期平均成本。技术因素是指规模扩大

后可以使生产要素得到充分的利用。（2）范围经济是引起企业长期平均成本下降的又一重要

因素。范围经济是在成本相同的条件下，一个厂商同时生产几种产品比几个厂商分别生产这

些产品所得到的产量更大，或者说，一个厂商同时生产一定数量的几种产品比几个厂商单独
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生产这些产品花费的成本更小。经济中出现范围经济的主要原因是不同的产品之间在生产技

术使用方面具有相互关联性。（3）规模经济与范围经济的相同之处在于：二者都引起企业长

期平均成本下降，从而实现企业节约，增加利润。主要区别在于：规模经济的产生主要是由

于批量扩大所导致，规模报酬递增是产生规模经济的原因之一；范围经济主要是由于产品之

间的相互作用导致，范围经济与规模报酬递增是两个不同的概念，二者之间并无直接的关系。 

 

厂商的生产函数为 y AL K  ，生产要素 L和 K的价格分别为 ,L KR R ， 

（1）厂商的生产要素最优组合。 

（2）如果资本的数量 K=1,求短期成本函数。 

（3）求厂商的长期成本函数。 

解：（1） y AL K   1 1,L KMP A L K MP A L K         

代入生产者均衡条件 L K

L K

MP MP

R R
 ，有 K

L

R
L K

R




  

此即为厂商的生产要素最优组合。 

（2）

1

1
y

K y AL L
A


  

      
 

 

所以， KLKL RyRARLRC 
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为所求的短期成本函数。 

（3） y AL K   1 1,L KMP A L K MP A L K         

代入生产者均衡条件 L K

L K

MP MP

R R
 ，有 K

L

R
L K

R




           （1） 

所以成本方程为 KRKRLRC KKL 





         （2） 

将（1）式代入生产函数得
1 1
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将此式代入（2）式即有 

  


 KRC
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此即为所求的长期成本函数。 

 

一个企业的生产函数为 Q＝Q（x1，x2…，xn），Q为产出，xt为投入的第 i种要素的数量。 

（1）用数学方法给出该企业处于规模收益递增的表达。 

（2）证明：把规模收益递增的该企业一分为二，产出之和小于原来的产出。 

解：（1）因为企业的生产函数为 ),,( 1 nxxQQ  ， 

所以，该企业处于规模收益递增的表达式为 ),,( 1 ntxtxQ  )( 1 nxxtQ  其中 1t 或
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),,(),,( 11 nn xxtQtxtxQ   其中 1t 。 

（2）证明：分拆后的企业的产出之和记为 总Q 则 

)
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,
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(2Q 21 kxxx
Q 总  

又因为该企业规模收益递增，所以 
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已知生产函数
1/3 2/3Q AL K 。判断： 

（1）在长期生产中，该生产函数的规模报酬属于那一种类型？ 

  （2）在短期生产中，该生产函数是否受边际报酬递减规律的支配？ 

解：（1）假设长期中，劳动和资本均增长倍，则有： 

1/3 2/3 1/3 2/3( ) ( )Q A L K AL K Q        

所以该生产函数属于规模报酬不变的类型。 

（2）在短期中，资本固定，而劳动可变。 

由生产函数可以得出：
2/3 2/3

3
L

AK L
MP



 ，
2/3 5/32

9
L

AK L
MP



   ＜0 

所以 LMP 曲线呈递减趋势，即该生产函数受边际报酬递减规律的支配。 

 

某企业长期生产函数为
0.250.50.5 zy2xQ  ，其中Q为产量， 0x 为常数， x ， y ， z

为三种要素，且三种要素的价格分别为 1xP ， 9yP ， 8zP ，试导出其长期总成本函

数。 

解： 1xP ， 9yP ， 8zP  

zyxLTC 89   

求厂商总的成本函数实际上是求     zyxLTC 89min   

s.t. 
0.250.50.5 zy2xQ  

 

设拉格朗日函数为： 
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0.5 0.5 0.259 8 ( 2x y z )L x y z Q      

分别对 x 、 y 、 z 和求偏导，得： 

02

160
2

8

909

01

25.05.05.0

75.05.05.075.05.05.0

25.05.05.025.05.05.0

25.05.05.025.05.05.0
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12．一个富有进取心的企业家购买了两个工厂以生产装饰品。每个工厂生产相同产品

而且每个工厂的生产函数都是 

                 ii LKq     （ 2,1i ） 

每个工厂在各自拥有的资本存量方面却不同。工厂 1拥有 1K =25，工厂 2拥有 1002 K 。 

K 与 L 的租金价格由 1w 元给出。 

（1）如果该企业家试图最小短期生产总成本，则产出应如何在两个厂间分配。 

（2）给定在两个工厂间的最优产量分配，计算短期总成本、平均成本与边际成本曲线。

产量为 100、125 与 200 时的边际成本是多少？ 

（3）在长期，应如何在两个工厂间分配产量？计算长期总成本、平均成本与边际成本

曲线。 

（4）如果两个厂商呈现规模报酬递减，则（3）将会有什么变化？ 

 

解：（1）解线性规划   21125min LL   

QLLts  21 105..  

 

 

F.O.C（一阶条件） 

 212121 105125),( LLQLLLLL  
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12 4LL   

又∵ 11 5 Lq    122 2010 LLq   

∴ 4:1: 21 qq  

即 Qq
5

1
1    Qq
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∴
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6.1)100( QSMC   2)125( QSMC   2.3)200( QSMC  

（3） 2121min LLKK   

QLKLKts  2211..  

][ 22112121 LKLKQLLKKL    
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2
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L
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L
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但无法解出 2121 ,,, LLKK 是 Q的函数，所以分配比例任意。 

QLLQLC 2)(2)( 21    2LAC   2LMC  

（4）若两个厂商呈现规模报酬递减，则长期总成本，平均成本，边际成本均是产量的

增函数。在规模报酬递减时利润最大化等价于成本最小化，所以有 

2121 MCMCMRMRMR   

又∵ 21,MCMC 是产量 21,qq 的增函数。 

∴有 21 qq  ，即两个工厂平均分配产量。 

 

 

20．某厂商使用两种要素 A 与 B，生产一种产品 Q，可以选用的生产函数有两种：Ⅰ．Q

＝αA
0.25

B
0.75，Ⅱ．Q＝βA

0.75
B

0.25。已知生产要素 A 的价格为 1 元，令生产要素 B 的价格

为 PB。求解： 

（1）B 的价格为若干时两种生产方法对厂商并无区别。 

（2）假如 B 的价格超过了上面计得的价格，厂商将选用哪种生产方法？ 

 

解：（1）两种生产方法对厂商无区别意味着：在每一相同产量水平上，生产方法Ⅰ与Ⅱ

对厂商所费成本相等，即 CⅠ＝CⅡ，QⅠ＝QⅡ。为此，得先求出两种方法下不同成本函数 CⅠ

（QⅠ）、CⅡ（QⅡ），其中 CⅠ、CⅡ都含有变量 PB，在 QⅠ＝QⅡ的条件下，通过 CⅠ＝CⅡ即可求

得 PB之值。 

1）先求出生产方法Ⅰ的成本函数 CⅠ 

由 MPA/PA＝MPB/PB 

得：
1

25.0 75.075.0 BA
＝

BP

BA 25.025.075.0 
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                

可求得 PB·B＝3A 

即

BP

A
B

3
                                              ① 

将①式代入生产函数Ⅰ中， 

得： 75.075.0

75.0

25.075.025.0 3
3 








 B

B

I PaA
P

A
aABaAQ  

IB QP
a

A   75.075.0 1
3

                             ② 

将②式代入成本方程 CⅠ＝APA＋BPB中，得 
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IBI QP
a

AAAC   75.075.0 1
3443

 

2）再求生产方法Ⅱ的成本函数 CⅡ 

由 MPA/PA＝MPB/PB 

得：
1

75.0 25.025.0 BA
＝

BP

BA 75.075.025.0 
 

可求得 3PB·B＝A 

即

BP

A
B

3
                                             ③ 

将③式代入生产函数Ⅱ中， 

得： 25.025.0

25.0

75.025.075.0 3
3

 







 B

B

II PA
P

A
ABAQ   

IIB QPA  25.025.0 1
3


                              ④ 

将④式代入成本方程 CⅡ＝APA＋BPB中，得 

IIBIIBII QPQPAAAC   25.075.025.025.0 1
34

1
3

3

4

3

4

3

1

  

3）若方法Ⅰ和方法Ⅱ对厂商无区别，则在QⅠ＝QⅡ＝Q的情况下，CⅠ＝CⅡ 

即 75.075.0 1
34 BP

a
  ＝ 25.075.0 1

34 BP 


 




5.0

BP ；

2














BP  

即当B的价格为

2













时，两种生产方法对厂商区别。  

（2）由上可知，对于第一种生产函数，产品单位成本为：  

I

I

Q

C
＝

I

IB

Q

QP   75.075.0 1
34

 ＝
a

PB

75.0

75.0

3

4
 

 

对于第二种生产函数，产品单位成本为： 

II

II

Q

C
＝

II

IIB

Q

QP   75.075.0 1
34


＝

75.0

75.0

3

4 BP
 

 

所以两种生产函数产品单位成本之比为：㎜ 

IIII

II

/

/

QC

QC
＝

b/34P

a/34P
0.7552.0

B

0.7575.0

B ＝



5.0

BP  
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这样，当PB

2














时，因

IIII

II

/

/

QC

QC
＝1，两种生产函数对厂商无区别。  

当PB

2














时，因为这时 1

/

/

IIII

II 
QC

QC
，厂商将选用第一种生产函数。 

当PB

2














时，因为这时 1

/

/

IIII

II 
QC

QC
，厂商将选用第二种生产方法。  

 

 

8.假设某厂商面对两段需求曲线： 

P=25－0.25Q（0＜Q≤20） 

P＝35－0.75Q（Q＞20） 

其成本曲线 TC＝200+5Q+0.25Q
2
 

求：该公司的价格、产量和利润或亏损。（上海交大 2002 研） 

解：由题意知：  

MC＝5+0.5Q，MR1＝25－0.5Q（0＜Q≤20），MR2＝35－1.5Q（Q＞20） 

当 MC＝MR1时，5+0.5Q＝25－0.5Q 

得 Q＝20 

当 MC＝MR2时，5+0.5Q＝35－1.5Q 

  得 Q＝15＜20，与边际收益曲线矛盾，舍去。 

故 Q＝20 为其均衡产量， 

此时 P＝25－0.25Q＝20 

利润或亏损 TCPQ   

＝20×20－（200+5×20+0.25×20
2）＝0 

即该公司的价格为 20，产量为 20，没有利润也没有亏损。 

 


