
Analízis 3 
Weisz Ferenc előadása alapján 

Készítette: Nagy Krisztián 

2. előadás 

Bevezető a normált térhez 

        metrikus térben a távolság mellett léteznek műveletek        (összeadás, skalárral 

szorzás) és létezik hossz.                   
    

  (hossz) 

     tulajdonságai: 

-                   

-            

-                                  

-                               

Normált tér 

        normált-tér, ha 

1.)   lineáris vektortér   felett 

2.)         és 

a.                 

b.           

c.                                 
d.                           

 

Tétel:         normált-tér, ekkor       metrikus tér, ahol              

Megjegyzés:           normált-tér                                     

Speciális eset:                                  
  

    

Állítás:           normált-tér .  

Bizonyítás: metrikus térhez hasonlóan, csak a háromszög egyenlőtlenséget a 

           
 
        

  
        

  
    kiindulásból kell levezetni. 

Ezek után a          -vel foglalkozunk!        - az euklideszi norma 

Megjegyzés:                          

 



Környezet fogalma: 

 

Definíció:           normált-tér,                                az   

  -sugarú környezete, vagy az   közepű  -sugarú nyílt gömb. 

Példák: 

                          
 

                                                 

                           

Korlátos halmaz: 

Definíció:           normált-tér.      korlátos halmaz, ha                     

Konvergencia: 

Definíció:           normált-tér. Az           vektorsorozat konvergens, ha        

                          . 

Jelölés:                       a határérték.  (Előfordul néha, hogy az egyenlőségre 

ráírják a normát.) 

Definíció: Ha      nem konvergens, akkor divergens. 

Tétel:           normált-tér. Az          . Ekkor a következő állítások ekvivalensek: 

1.)      konvergens 

2.)                                   

3.)                    

Tétel:           normált-tér. Az           

1.) Ha      konvergens és          , akkor 

a.   egyértelmű 

b.   korlátos 

c.        index-sorozatra             

2.)    és    index-sorozat, ha                      , akkor      divergens 

(Bizonyítás ugyan az, mint valós esetben.) 

 

 

 

 



Tétel (műveletek):           normált-tér. Az                konvergensek 

                . Ekkor: 

1.)         konvergens és                

2.)       konvergens és                        

 


