2. Analizis3 gyakorlat, 2022. szept. 15., 2-es csoport

2.1. Mi a Q x Q halmaz belseje, kiilseje és hatara R2-ben? Mi a hatar hatara? Mik az izolalt pontok?
Mi a derivalthalmaz?

2.2. Igaz vagy hamis?

a) (RP-ben) véges sok nyilt halmaz uni6ja nyilt.
b) Véges sok nyilt halmaz metszete nyilt.

¢) Akarhany nyilt halmaz unidja nyilt.

d) Akarhany nyilt halmaz metszete nyilt.

e) A derivalthalmaz mindig zart.
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2.3. Melyik igaz egy metrikus tér tetszéleges A részhalmazéra?

intext A =ext A; 00A C 04; O(int A) C 04; O(int A) = J(ext A)

2.4. (a) Igazoljuk, hogy tetsz6leges metrikus térben a nyilt és a zart halmazok halmazainak szamos-
sdga megegyezik.
(b) Igazoljuk, hogy RP-nek kontinuum sok nyilt, és kontinuum sok zart részhalmaza van.

2.5. Igazoljuk, hogy barmely metrikus térben barmely H halmazra H” C H', avagy torlodési pontok
torlodasi pontja torlodasi pont.

2.6. Legyen A C RP. Legfeljebb hany kiilonb6z§ halmaz lehet az
A, 0A, 00A, O000A,...

sorozatban?
2.7. Igazoljuk, hogy ha K C RP zart halmaz, akkor a {]m\ S K} halmaz is zart halmaz R-ben.
2.8. HIBAS FELADAT, TOROLTUK. (Javitott valtozat a kivetkezs feladatsorban.)

2.9. (a) Igazoljuk, hogy ha egy metrikus térben teljesiil a Bolzano-Weierstrass tétel, akkor a tér
teljes.

(b) Mutassunk példat olyan metrikus térre, ami teljes, de nem teljesiil a Bolzano-Weierstrass
tétel.

Hazi feladatok a fentiek koziil megmarado feladatok mellett

2.10. Mi az alabbi halmazok belseje, kiilseje és hatdra R%-ben? Mi a hatar hatara? Mik az izolalt
pontok? Mi a derivalthalmaz?

R x R; {(x,y)ER2: x,y>0,x+y<1};

2.11. Igaz vagy hamis? (a) Véges sok zart halmaz unidja zart.
(b) Véges sok zart halmaz metszete zart.

(c¢) Akarhany zéart halmaz unioja zart.

(d) Akarhany zart halmaz metszete zart.

(e) Az izolalt pontok halmaza zart.

2.12. Igazoljuk, hogy egy metrikus tér tetsz6leges A részhalmazéra
intint A =int A; OJ(ext A) C 0A.

2.13. Gyijtsiink 0ssze minél tobb ekvivalens feltételt arra, hogy egy halmaz nyilt, illetve zart.



