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TRAPÉZ

 Definíció : Az  ABCD négyszög trapéz, ha ABCD. Az AB és CD oldalak az alapok, 
BC és AD oldalak a trapéz szárai. 

 A trapéz egyenlő szárú, ha BCAD és BC nem párhuzamos az AD szárral.

 A trapéz derékszögű, ha legalább egyik belső szöge derékszög.
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PARALELOGRAMMA

 Definíció : Az ABCD négyszög paralelogramma, ha szemköztes oldalpárjai 
egymással párhuzamosak, vagyis ABCD és ADBC. 



PARALELOGRAMMA

 Tétel: Legyen ABCD egy konvex négyszög. Akkor a következő állítások egymással ekvivalensek:

 (1)ABCD négyszög paralelogramma.

 (2)A négyszög bármely két belső szomszédos szöge egymás kiegészítő szöge.

 (3)A négyszög szemköztes szögpárjai egymással egybevágóak.

 (4)Az ABCD négyszögben ABCD és AB CD  -szemköztes oldalai egybevágóak és párhuzamosak.

 (5)Az ABCD négyszögben AB CD és AD  BC  -szemköztes oldalpárjai egybevágóak.

 (6)A négyszög átlói kölcsönösen felezik egymást, vagyis az AC és BD szakasznak közös felezőpontja 
van.



PARALELOGRAMMA

 Definíció:

 Azt a négyszöget, amelynek mind a négy 
oldala egyenlő, rombusznak  nevezzük.

 Azt a négyszöget, amelynek mind a négy 
szöge egybevágó (derékszög), 
téglalapnak nevezzük.

 Azt a négyszöget, amelynek minden 
oldala egybevágó és minden belső szöge 
egybevágó, négyzetnek nevezzük.



PARALELOGRAMMA

 Tétel: a) A paralelogramma akkor  rombusz, ha átlói merőlegesen felezik egymást.

b) A paralelogramma akkor téglalap, ha átlói egymással egybevágók.

c)  A paralelogramma akkor négyzet, ha átlói egymással  egybevágók és   merőlegesek 
egymásra.



HÁROMSZÖG KÖZÉPVONALA

 Definíció : A háromszög két oldalának felezőpontját összekötő szakasz a háromszög 
középvonala, és ez a háromszög harmadik oldalának felel meg. 

 Tétel: (háromszög középvonala) Ha P és Q pontok az ABC háromszög AB és AC oldalának 
felezőpontjai, akkor PQ egyenlő BC felével és BC párhuzamos a PQ egyenessel.

 Bizonyítás: Jelölje R azt a pontot a PQ egyenesen, amelyre PQQR és B ( P, Q, R). Ekkor az AC és 
PR szakaszoknak közös felezőpontjuk van, tehát az előző tétel alapján az APCR négyszög 
paralelogramma. 

 Ha alkalmazzuk ugyanezt a tételt, ez azt jelenti, hogy az AP és RC szakaszok egybevágóak és 
párhuzamosak, a P pont az AB szakasz felezőpontja, tehát a PB  és  RC szakaszok egybevágóak
és párhuzamosak. 

 Ugyancsak a  Tétel alapján a PBCR négyszög is paralelogramma. Ekkor ugyanezen  tétel alapján 
a BC és PR szakaszok egybevágóak és párhuzamosak. A végső következtetés abból a tényből 
származik, hogy a Q pont a PR szakasz felezőpontja. 



PARALELOGRAMMA

A téglalap ( nem  négyzet ) belső szögeinek szögfelező egyenesei olyan pontokban 
metszik egymást, amelyek négyzetet alkotnak.

𝐷𝐸𝐴∡ = 180° − 2 ∙ 45° = 90°

֜ 𝑄𝐸P∡ = 90°

CFB∡ = 180° − 2 ∙ 45° = 90°

֜ 𝑄𝐹𝑃∡ = 90°

𝐴𝑄𝐵∡ = 180° − 2 ∙ 45° = 90°
𝐷PC∡ = 180° − 2 ∙ 45° = 90°

𝐴𝑄 CP ∧ DP BQ ֜ 𝐸𝑃𝐹𝑄

paralelogramma

EPFQ téglalap

𝐃𝐀𝐄∆≅ 𝐁𝐂𝐅∆ 𝐃𝐏𝐂 ≅ 𝐀𝐐𝐁∆ 𝐞𝐠𝐲𝐞𝐧𝐥ő 𝐬𝐳á𝐫ú
AEDECFBF      és      DPCPAQBQ
EP=DP-DECP-CF=PFFQQE
EPFQ négyzet
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PARALELOGRAMMA

A  paralelogramma (nem rombusz) belső szögfelezőinek metszéspontjai egy 
téglalap csúcspontjai.
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֜ 𝐶𝐹𝐵∡ = 90°𝐷𝐸𝐴∆≅ CFB∆(𝑆𝑧𝑂𝑆𝑧)

𝐴𝑄𝐵∆≅ C𝑃𝐷∆

𝐷𝑃C∡ = 180° −
𝛼

2
+

𝛽

2
= 90°

֜ 𝐴𝑄𝐵∡ = 90°

𝐴𝑄 CP ∧ DP BQ ֜ 𝐸𝑃𝐹𝑄 𝑝𝑎𝑟𝑎𝑙𝑒𝑙𝑜𝑔𝑟𝑎𝑚𝑚𝑎

EPFQ téglalap



PARALELOGRAMMA

Igazold, hogy tetszőleges négyszög oldalainak felezőpontjai egy paralelogramma csúcsait adják

ACD háromszög középvonala QP

𝑄𝑃‖AC ∧ QP =
1

2
𝐴𝐶

ACB háromszög középvonala EF

ABD háromszög középvonala QE

BCD háromszög középvonala PF

𝑃𝐹‖DB ∧ PF =
1

2
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EF‖AC ∧ EF =
1

2
𝐴𝐶

𝑄E‖DB ∧ QE =
1

2
𝐷𝐵

EFPQ paralelogramma



TRAPÉZ

Ha P és Q pontok az ABCD trapéz AD és BC szárainak felezőpontjai, igazold, hogy  
AB + CD = 2 PQ. (PQ szakaszt a trapéz középvonalának nevezzük )

𝑄𝑅 ≅ 𝐴𝐹 ≅ 𝐷𝐺

BFGC trapéz egybevágó ABCD trapézzal

𝑄𝑃 ≅ 𝑅𝑃

AFGD paralelogramma

𝐴𝐵 + 𝐶𝐷 = 𝑄𝑅 = 2𝑄𝑃



DELTOID

 A  deltoid olyan tengelyesen szimmetrikus négyszög, melynek az 
egyik átlója a szimmetriatengelye és melynek két-két egymás 
melletti oldala azonos hosszúságú. 

 (Ha mind a négy oldal azonos hosszúságú, akkor a deltoid 
egyúttal rombusz is, ha ezenfelül közbezárt szögük derékszög, 
négyzet is.) 

 Ebből az is következik, hogy van a vele szemközti szöggel 
egybevágó szöge, és hogy a konvex deltoid egyik átlója 
merőlegesen metszi a másikat, és szimmetria miatt felezi azt. 

 A konkáv deltoid átlói elkerülik egymást, nem metszik egymást




