Funkce f(z,y) =1+ x je spojita na standardni mnoziné D = D; U Dy, tedy:

/ (1+2)dedy = // (1+x)dxdy+// (14 2)dzdy =

0 [/ -3 0
= / /(1+x)dy dx+/ / (14+2)dy | dz =
—4 x2—4 x2—4

0

= /(1+$)( 3z — (2% — )) dx+/(1+x)<0—(w2—4)) dx =

2
= /(4+x—4x2—x3)dx+/ (4442 —2° —2%)de = —4.
0

—4

¢V nasledujicich pfikladech vypoctéte dvojné integraly
10.10. a) / / xy dedy, kde D je trojuhelnik ABC, ktery méa strany na primkach
y=x, y=—r a y=—2xr—3.

b) //e dzdy, kde D je lichobé&nik s vrcholy P =[-2,0],Q =[-1,0],
R=1[0,1],5=]0,2].

10.3 Substituéni metoda

Predpokladejme, ze existuje dvojny integral funkce f(x,y) pfes standardni mnozinu D a
ze & = (p,1) je regularni zobrazeni, které zobrazuje standardni mnozinu H na standardni
mnozinu D. Pak muzeme pouzit substituci pro dvojny integral

JJ fayydzdy = [[ flptuv). v v)) - [(,v)|dude,

kde J(u,v) je Jacobidn zobrazeni ®(u,v) = (p(u,v), ¥ (u,v)). Nejéastéji pouzivame substi-
tuci do polarnich soufadnic, tj.

r = TCOS
O e (0,00), ¢ € (0,2m).
y = rsing

. 'V pfipadé polarnich soutadnic je Jacobian J(u,v) = r.

10.11. Vypoctéme dvojny integral
I= // (2% + y*)y/1 — 22 — y2da dy,
D

kde D = {(z,y) € R% 22 +y? < 1}.
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