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Ulohy na dvojny integral
5. fjna 2021

. Mnozina T je trojihelnik ABC (myslime tim obrazec, tedy nejen body

na strandch trojihelniku, ale i uvnit¥). Napiste, pro jakd = € R jsou Fezy
T, .« neprdzdné a napiSte tyto fezy jako interval. Totéz udélejte pro Fezy
T y.

s

A=[1,1],B = [2,0],C = [0,4]

Vypoctéte dvojny integral z funkce f pies trojihelnik ABC' z predchoziho
piikladu.
fla,y) =2 +y

Predpokladame, ze jste v predchozim piikladé pouzili Fubiniovu vétu a
prevedli dvojny integral na dvojndsobny. Vypoctéte dvojnasobny integral
v opacném poiadi.

. Popiste fezy M, ., M., y, je-li M ¢tyiuhelnik ABCD.

A=10,0,B=1[22],C=[0,1],D =[-3,3]

/ rdx
M, 3/2

Nag¢rtnéte mnozinu M a vypoctéte dvojny integral funkce f na této mnoziné

a vypoctéte integrél

flay) =y M={zy eR:y<3-a’y>a+1}

podle vzorcu
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Odvod'te vzorce pro t&ziste.

Vypoctéte dvojnasobné integrély

1 1 2 _ 2 1 1,2 2
-y -y
————dz | d ————dy | dz
/o </ @+ ) > g / </ (@2 + ) y)
Névod: na vnitini integral existuje vzorec.

Vypoctéte dvojnasobné integraly pro malé kladné e
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10. V pfedchozim piikladé vyjdou integraly
0 T
5 arctge — arctg(1l/e), 5 + arctge + arctg(1/e)

Vypoctéte limity pro e — 0.

(11*) Vypocteéte piedchozi tii pitklady, zkoumejte symetrii funkce f, na jejim
zakladé urcete vysledky a diskutujte vyse uvedeny vysledek.



